Proposta de Corregdo da Ficha de Avaliagdo de 27/05/2016 Matematica 12%no Versao 1

Grupo |

1. Se (a,) € uma progressdo geométrica, entdo a, = a; x r" 1, logoa, = a; Xr3 © 2 = % x r3

©8=r3o2=r.Entdoa, = % x 2"~1 e, portanto, a,, = i x 21 & q,, = 16384 (B)
2. Se o ponto P pertence ao gréficode f , f(2) =8 @ e?2 =8 o ™" =8 22 =8 o a = 3. (C)
3. O periodo positivo minimo da funcéo f é ZT" = 20 logo, no intervalo [0,20[ a func&o tem dois zeros.

10

Como no intervalo [0,2000 [ existem 100 intervalos equivalentes a [0,20[, a funcdo tem, no

intervalo [0,2000 [, 200 zeros. (B)
4. Observando a figura onde forma representadas as varias Im@) P

etapas da construcdo, vemos que a resposta € zs. (©) , L

. . A L4 Z5= -2i

5. O numero de casos possiveis da experiéncia é 7 x 6. 2iw e

A variavel X pode tomar os valores 8, 9 ou 10.

iw
—gy=x38_2 Z1e
PX=8)=22=12 (B) : W .
0 Re(2)
Grupo I
1.

1.1 A funcdo é continua em ]—oo, 0] e em ]0, +oo[ por ser definida Zoe -2iw

pelo quociente de duas fungdes continuas nestes intervalos (a

funcao f, que é a soma de uma fungdo afim com uma funcao trigonométrica, ambas continuas, e
uma funcgéo afim).
Para que g seja continua em IR é necessario garantir também a continuidade de g em x = 0, pelo

gue tem que ser verdadeira a igualdade: lirrgg(x) = g(0).
x—

g(0) =eF -1

60 —vasen(Z) @)y sen(Z) ) seny) . .
lim g(x) = limZ= = lim——% = lim— 4 lim—Z = —-14+-xlim>X = —14+-x1=—-
x—0 x>0 X x—0 X x—-0 X x—0 ZXE 2 y-0 2 2

51 _ _1_ ok _1 — ok —mm(t
Entao}cl_r}%g(x)—g(O)@ S=e€ le 2+1—e @k—ln(z)

L . X .
Mudanga de variavel: Seja y = 2 ;Se x—>0 entdo y —0.

2
1.2 Sejaxe]—2n,5n[:2f’(x):(f(x)+x)2—1<:> 2[—1+%005GD=(—x+sen(§j+xJ -l

e —2+c0s| X]=sen?| X |1 1-cos?| X |—cos| X |+1=0 e —cos?| X |—cos| 2 |+2=0
2 2 2 2 2 2

< cos? G}COSGJ—Z:O@ cos(§)=4i— ‘1+8© cos(gjz—ZV cos(gjzlc

2

equacéo impossivel
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<:>§=2k7z, keZ < x=4kr, keZ

Se k=0 entdo x=0 e se k=1 entdo x=4r

As solugdes no intervalo dado séo: Oe4r.

2.1. Seja x € |-1,+o0[

X+1)—(1+In(x+1))x(x+1)

X+lx(x+1)—(1+ln(x+1)) i

!

£1(x) = [“ '“(X+1)]’ _ (1+1n(x+1)) x(

X+1

1-1-In(x+1) —In(x+1)

(x+1)2 - (x+1)2

f'(x)=0< —In(x+1)=0A (x+1)2 #0

condic&o universal em]-1,+oo[

(x+1)2 (x+1)2

< In(x+1)=0= x+1=1<x=0

X -1 0 +00
—In(x+1) n.d. + 0 -
(x+1)2 0 + + +

f' n.d. + 0 -

f n.d. P f (0) AW

O Unico extremo da funcéo neste intervalo é f (0) =1 e é o maximo absoluto, neste intervalo.

2.2.

Para determinar a equacdo da assintota horizontal quando x — —oo , h& que calcular o

seguinte limite: lim f(x) = lim

\/. X +2
=—/lim ——=-
Xm0 X© —2X+1

Assim, a reta de equacdo y=-1 é a assintota horizontal do grafico da funcédo, quando x —

—00,

xo—o X —1

lim

X——0 X X—>—o0

. x2+y?+272—4x—4y+82+4<0.

X242 _

2 2 2
lim X2 i | [ X2 iy (X2
x> (X_l)Z X—>—00 (X—l) X—>—00 (X—l)

X4y +2° —4X—4y+82+4<0 X° —AX 4.+ Y —4Yy +.. 427 +82+..< 4 &

DX A+ 22+ Y Ay + 22+ 7P+ 87+ A4° <A+ 27+ 27 1+ 47 <:>(x—2)2+(y—2)2 +(z+4)2 <20

Concluimos assim que o ponto V tem coordenadas (2, 2,—4).
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Uma vez que a esfera contém o ponto C(4,2,0), o vetor VC = (2,0,4) & um vetor normal ao plano

tangente a esfera no ponto C, logo uma equagéo cartesiana do plano é do tipo: 2x+4z+d =0
Substituindo pelas coordenadas do ponto C obtemos o valor de d:
2x4+4x0+d=0<=d=-8

Assim, uma condi¢éo cartesiana que define o plano pedido é, por exemplo, 2x+4z—-8=0.

S AslA :P((AuB)mR):P((Amﬂ)u(BmZ)):P(cpu(BmK)):P(Bmﬂ):
A O O

_P(B)-P(BnA) .
R

Sabemos que:

P(A)+0,75P(B) =1 0,75P(B) =1-P(A)=0,75P (B) = P(A)

P(A|B):0,5<:>m:0,5 < P(AnB)=0,5P(B)
& P(B) P(B)=0

Logo, () = P(B)-0,5P(B) _05P(B) _ 05 _2
0,75P(B)  0,75P(B)P®=0,75 3

Justificacdes:
(1) Por definicdo de probabilidade condicionada.
(2) Pela propriedade distributiva da intersecdo de acontecimentos em relagdo a reunido de
acontecimentos.
(3) Por definicdo de acontecimentos contrarios.
(4) Pois o acontecimento impossivel € o elemento neutro da reunido de acontecimentos.

®)
A B

(A:\B)U(R:\B): B

(6) Pelo teorema da probabilidade do acontecimento contrario.

z+W—(Re(z) - Im(w) ) xi*** _ 3+i+(—1+i)—(3-1)xi**? _B4iH(L-i)-2xi®  3+i-1-i-2x(-)

5. - - =
1-i 1-i 1-i 1-i
2421 (2+2)x(A+i)  2+2i+2i-2 _4_i_2i
1-i (@A-i)x@+i) 1? +1° 2

Como a parte real de 2i é zero e o seu coeficiente imaginario é diferente de zero, 2i é um imaginario

puro.
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6.

Uma vez que a segunda derivada,f”’, da funcdo f tem dominio IR, f' tem também dominio IR e

portanto f € necessariamente uma funcdo continua em IR pelo que o grafico IV esta errado pois a fungédo

representada apresenta um ponto de descontinuidade.

Uma vez que f(1) X f(4) > 0, as imagens de 1 e 4 tém que ter o mesmo sinal o que nao acontece na

fungéo representada no grafico Il pelo que este grafico ndo pode corresponder a fungao f.

Como f"(x) = g(x) X (x? —5x + 4)

fl)=0=gx) X (x2-5x+4) =0 g(x) =0Vvx?—-5x+4=0eqimpvx=1Vvx =14

O sinal de f" é dado pelo sinal da fungéo definida por x? — 5x + 4 uma vez que a fungdo g é positiva em

IR.

Assim , por observacgédo da tabela seguinte, concluimos que o grafico de f tem a concavidade voltada

X —00 1 4 +00
f " + 0 0 +
f U f@) f(4) U

para cima em |-o0,1] e em [4,+x| pelo que o

gréfico | esta também excluido.
Assim o gréfico que pode representar a fungéo

f éolll.
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